
2022-2023 学年秋季学期微积分 B（1）期末试题 
 
填空： 

1. 𝑙𝑖𝑚
௫→଴

(𝑐𝑜𝑠 𝑥)
ర

ೣమ = 𝑒௠，𝑚 =？ 

 

2. 𝑙𝑖𝑚
௫→ஶ

ቂ(𝑥 − 9)𝑒
భ

ೣ − 𝑥ቃ =？ 

 

3. 𝑙𝑖𝑚
௫→଴

௫య

௘ೞ೔೙ ೣି௘ೣ
=？ 

 

4. 𝑓(𝑥) = 𝑠𝑖𝑛(2 𝑠𝑖𝑛 𝑥) , 𝑓ᇱ(0) =? 

 

5. 𝑓(𝑥) = 𝑥௟௡ ௫ , 𝑓ᇱ(𝑒) =? 

 

6. 𝑦 = 𝑓(𝑥)在原点和𝑦 = 2𝑠𝑖𝑛𝑥相切。 𝑙𝑖𝑚
௡→ஶ

𝑛𝑓 ቀ
ଷ

௡
ቁ =？ 

 

7. 二阶可导函数𝑦 = 𝑓(𝑥)满足𝑦ଷ + 3𝑦 = 3𝑥ଶ + 1。𝑓ᇱ(1) =? 𝑓ᇱᇱ(1) =? 

 

8. 数列{𝑎௡}非负有界。𝑏௡ = ෍
௞

௡మା௔ೖ

௡

௞ୀଵ
。 𝑙𝑖𝑚

௡→ஶ

ଵ

௕೙
=？ 

 

9. 𝑦 = 𝑓(𝑥)由൜
𝑥 = 2𝑡 + |𝑡|

𝑦 = 𝑡|𝑡|
确定。

ௗ௬

ௗ௫
ቚ

௧ୀ଴
=？

ௗ௬

ௗ௫
ቚ

௧ୀିଵ
=？ 

 

10. 𝑥 → 0时，𝑎𝑥ଶ + 𝑏𝑥ଶ + 𝑙𝑛(1 + 𝑥) ~𝑒௫మ
− 𝑐𝑜𝑠 𝑥，𝑎 =？𝑏 =？ 

 

11. 𝑓(𝑥) = ∫ 𝑐𝑜𝑠 𝑡ଶ 𝑑𝑡
௧௔௡ ଶ௫

଴
，𝑓ᇱ(0) =？ 

 

12. න
௟௡(௟௡ ௫)

௫
𝑑𝑥

௘

ଵ

=？ 

 

13. න
ଵ

௫√௟௡య ௫
𝑑𝑥

ାஶ

௘

=？ 

 

14. 曲线൜
𝑥 = 𝑡 − 𝑠𝑖𝑛 𝑡
𝑦 = 1 − 𝑐𝑜𝑠 𝑡

 (0 ≤ 𝑡 ≤ 2𝜋)的长度是？ 

 

15. 𝑦 = 𝑥ଶ在点ቀ
√ଷ

ଶ
,

ଷ

ସ
ቁ处的曲率半径是？ 

 

16. 𝐷是由𝑦 = √𝑥, 𝑥 = 2, 𝑥轴围城的有界区域，其绕𝑥轴旋转形成的旋转体体积为𝑚𝜋，𝑚 =？ 

 



17. 曲线𝑟 = 𝑎𝑠𝑖𝑛 3𝜃 ቀ0 ≤ 𝜃 ≤
గ

ଷ
ቁ，若这条曲线围成区域的面积为3𝜋，𝑎 =？ 

 

18. 𝑠(𝑥) = ෍
ଶ௡ାଵ

௡!
𝑥ଶ௡ାଵ

ஶ

௡ୀ଴
，𝑠(1) = 𝑚𝑒。𝑚 =？ 

 

19. 级数෍
ଵ

ଷ೙ା௡
𝑥௡

ஶ

௡ୀ଴
的收敛半径是？𝑠(0) =？ 

 

20. 𝑓(𝑥)是周期为2𝜋的周期函数，𝑓(𝑥) = 4 −
ଶ

గ
𝑥, 𝑥 ∈ (0,2𝜋]。𝑠(𝑥)是𝑓(𝑥)的Fourier级数的和函数，𝑠(0) =? 

𝑠(𝜋) =? 

 

 

选择：（有单选，有多选） 

 

21. 数列{𝑎௡}满足：𝑎ଵ = 𝑝 (𝑝 > 0, 𝑝 ≠ 3)，𝑎௡ାଵ = ඥ𝑎௡ + 6 (𝑛 = 1,2, … )，则（   ） 

 A. 这个数列单调递减有下界 

 B. 这个数列单调递增有上界 

 C. 数列的极限值和𝑝有关 

 D. 数列的极限值和𝑝无关 

 

22. 𝑓(𝑥) =
௘ೣି௕

(௫ି௔)(௫ି௕)
，𝑥 = 1是其可去间断点，则（   ） 

 A. 𝑎 = 1, 𝑏 = 1 

 B. 𝑎 = 1, 𝑏 = 𝑒 

 C. 𝑎 = 𝑒, 𝑏 = 1 

 D. 𝑎 = 𝑏 = 𝑒 

 

23. 𝑦 = 𝑥 𝑙𝑛 ቀ𝑒 +
ଵ

௫ାଵ
ቁ的斜渐近线方程为（   ） 

 A. 𝑦 = 𝑥 + 𝑒 

 B. 𝑦 = 𝑥 +
ଵ

௘
 

 C. 𝑦 = 𝑥 −
ଵ

௘
 

 D. 𝑦 = 𝑥 

 

24. 𝑓(𝑥) = (𝑥ଶ + 𝑎)𝑒௫没有极值点但是有拐点。𝑎的取值范围是？ 

 A. [2, +∞) 

 B. [1,2) 

 C. [0,1) 

 D. [1, +∞) 

 

25. න
௫

√ସ௫ିଷି௫మ
𝑑𝑥

ଷ

ଵ

= 



 A. 
గ

ଶ
 

 B. 𝜋 

 C. 4𝜋 

 D. 2𝜋 

 

26. 𝐼ଵ = න
௦௜௡ ௫

௫
𝑑𝑥

ଶగ

଴

，𝐼ଶ = න
௦௜௡ ௫

ଶగି௫
𝑑𝑥

ଶగ

଴

，𝐼ଷ = න
௦௜௡ ௫

௫(ଶగି௫)
𝑑𝑥

ଶగ

଴

，则 

 A. 𝐼ଷ < 𝐼ଵ < 𝐼ଶ 

 B. 𝐼ଷ < 𝐼ଶ < 𝐼ଵ 

 C. 𝐼ଶ < 𝐼ଷ < 𝐼ଵ 

 D. 𝐼ଵ < 𝐼ଶ < 𝐼ଷ 

 

27. 𝑓(𝑥)连续，且满足𝑓(𝑥 + 2) − 𝑓(𝑥) = 2(𝑥 + 1)，若∫ 𝑓(𝑥) 𝑑𝑥
ଶ

଴
= 𝑎，则∫ 𝑓(𝑥) 𝑑𝑥

ଷ

ଵ
=？ 

 A. 𝑎 + 8 

 B. 𝑎 + 5 

 C. 𝑎 + 3 

 D. 𝑎 

 

28. 级数∑ 𝑎௡
ஶ
௡ୀଵ 和∑ 𝑏௡

ஶ
௡ୀଵ 都收敛，且𝑎௡ < 𝑏௡。则∑ 𝑎௡

ஶ
௡ୀଵ 绝对收敛是∑ 𝑏௡

ஶ
௡ୀଵ 绝对收敛的（   ） 

 A. 充分不必要条件 

 B. 必要不充分条件 

 C. 充要条件 

 D. 既不充分也不必要条件 


